3amanue N 9

1. Jlokazarh, 9TO THXOHOBCKOE mpoussejenne R4, rie A mecuerno, — He HOPMAJIBHOE TIPOCTPAHCTEO.

2. JTath upgMoe JI0KA3aTeIbCTBO HE HOPMAJBHOCTH KBaJpaTa npamoii 3oprendpes (T.e. yKasaTb JBa JUILIOHKTHBIX
BAMKHYTBIX MHOXKECTBA, Y KOTOPbIX HE CYIIECTBYET JU3bIOHKTHBIX OKPECTHOCTENH ).

3* (Ilnockocts Hembimkoro). Basy Tomostormm ma momytmtockocetn {(z,y) € R? : y > 0} 06pa3yioT OTKPBITHIE Maphbl
Oc(z,y) NR?, 2 €R, y >0, £ >0,
U OTKPBITHIE IAaphI C JOOABJICHHON TOYKOM KacaHust
Oy(z,y) U{(z,0)}, z€R, y>0.

JokazaThb, 9T0 IIOCKOCTH HEeMBITTKOro — THXOHOBCKOE HE HOPMAJJIHLHOE ITPOCTPAHCTBO.
4. TIpuBecTtr IpuMep TUXOHOBCKOTO HE PETYJISPHOrO IPOCTPAHCTBA.
5*. Jloka3arh, 9T0 IpousBeeHne RA B SIUUHOI TOIOIOMHH SIBJISIETCST THXOHOBCKHUM IPOCTPAHCTBOM.

6*. ,ZLOKaBaTB, YTO ABE€ METPHUKH Ha OJHOM M TOM 2KE MHOZKECTBC TOIIOJIOTHYECKH 3KBUBaJICHTHBI TOI'JJa W TOJIBKO TOrJaa,
KOrJa BCAKasd CXOodIadcCd IIOC/TICJOBATEIbHOCTh TOYEK 9TOI'O MHOXKECTBa B O,ZLHOfI METpPHUKEe, CXOAUTCA U B ,ZprI‘OfI

7*. JlokasKuTe, 9TO THXOHOBCKOE TIpomu3Besenue RY — jimHeitHoe TOTONOTHYIECKOe TTPOCTPAHCTBO (T.e. eCTECTBEHHO OIpe-
JleJIEHHBIE OLIEPAIMH CJIOXKEHUs U YMHOYKEHUsI Ha CKAJISPbl HEIIPEPLIBHBI).

8. Jlokazkure, 4TO JII060E TIOMIIPOCTPAHCTBO THXOHOBCKOrO mpomsseenus RY, comeprkariee MOIMHOMKECTBO TOUEK, Y KO-
TOPBIX JIAITb KOHEYHOE YUCJIO KOOPJIUHAT OTJUYIHO OT HYJs, HE HOPMUPYEMO.

9*. Jlokazkure, 4To Tomosorus £ cuabHee TONoJIOrMM Ha £? Kak Ha MOJIIPOCTPAHCTBE THXOHOBCKOrO mpousseaenns RN,

10*. Ilyctp ma muOXKecTBe X 3aJIaHbl JIB€ METPUKHU p1 U po. JloKa3aTb, 9TO €Cau CYMIeCTBYIOT JEHCTBUTE/IbHDBIE TUCIA
k1 > 0 u ko > 0 makume, uro p1(z,y) < kepa(z,y) u p2(x,y) < kipi(x,y) jus mobbix ¢,y € X, TO METPUKA p1 U pPo
TOIOJIOTTYECKN SKBUBAJEHTHBI.

Tlycts MeTpukm p; u po Ha X TOMOJIOTUYECKH SKBUBAJIECHTHBI. ByIyT Ji OHU YOBJIETBOPATH YCJIOBUIO 3a1adu 77

ITpusecru npumep (6€CKOHEUHOI0) METPU3YEMOIO IIPOCTPAHCTBA, JIIOObIE JBe METPUKH Ha KOTOPOM YZOBJIETBOPSIOT YCJIO-
BUIO 3azadn 7.

11. ,Z[OKa}KI/ITe, 970 JI000e peryidpHOe IIPOCTPaHCTBO, YAOBJIETBOPLAIOIICEe BTOpOfI AKCHUOME€ CYETHOCTHU, METPU3yeMO.



