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Пусть 𝒮 = {𝑆1, ..., 𝑆𝑚} - система сжимающихся отображений в полном метрическом
пространстве 𝑋. Существует единственное компактное непустое множество 𝐾, удовлетво-

ряющее равенству 𝐾 =
𝑚⋃︀
𝑘=1

𝑆𝑖(𝐾). Множество 𝐾 называется аттрактором системы 𝒮.

Система 𝒮 удовлетворяет условию открытого множества (OSC), если существует непу-
стое открытое множество 𝒪 ⊂ 𝑋 такое, что 𝑆𝑖(𝒪), {1 ≤ 𝑖 ≤ 𝑚} попарно не пересекаются
и все содержатся в 𝒪.

Определение 1. Система 𝒮 удовлетворяет слабому условию отделимости (WSP) если
𝐼𝑑 не является предельной точкой 𝐹 , где 𝐹 = {𝑆−1

i 𝑆j : i и j несравнимы}.

Мы доказываем, что если система 𝒮 удовлетворяет OSC и 𝑋 = R𝑑, то множество
адресов 𝜋−1(𝑥) любой точки 𝑥 аттрактора 𝐾 конечно. Это следует из теоремы М.Цернера
даже в том случае, когда 𝒮 имеет слабое условие отделимости:

Теорема 1. Пусть 𝒮 = {𝑆1, ..., 𝑆𝑚} — система сжимающихся подобий в R𝑑, а 𝐾 —
её аттрактор. Если 𝒮 имеет WSP, то существует 𝑀 такое, что для любого 𝑥 ∈ 𝐾,
#𝜋−1(𝑥) ≤ 𝑀 .

Таким образом, возможно, что в гильбертовом пространстве 𝐻 существуют системы
𝒮, которые удовлетворяют OSC, и в то же время аттрактор 𝐾 из 𝒮 содержит точки с
бесконечным набором адресов.

Теорема 2. Если аттрактор 𝐾 системы 𝒮 содержит точку 𝑥, имеющую бесконечный
набор адресов, то 𝐻𝑠(𝐾) = 0.

Мы также приводим пример самоподобного множества в Гильбертовом пространстве,
которое удовлетворяет условию открытого множества и содержит точку с бесконечным
набором адресов и имеет нулевую меру в своей Хаусдорфовой размерности.
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